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Aprendizajes Esperados:
(OAT) Realizar cdlculos y estimaciones que involucren operaciones con nimeros reales.

Importante: No es obligacion imprimir esta guia, puedes copiarla y desarrollarla en tu cuaderno, estudiarla desde tu
computador o dispositivo mévil. Consultas al correo electrénico Rarinna@cesp.cl

RACIOmALIZACIOM

Racionalizar una expresion fraccionaria con raices inexactas en el denominador @@

(numeros irracionales) consiste en obtener otra expresiéon fraccionaria equivalente,
pero sin que aparezcan raices en el denominador. Para esto, se amplifica por una
expresion tal que se elimine la o las raices del denominador.

¢Para qué racionalizar?
Una de las razones por las cuales se racionaliza es para realizar la division, ya que el divisor no
puede ser un numero trracional.
Una de las ventajas de racionalizar expresiones que contienen raices cuadradas

en el denominador es que se pueden aproximar y comparar de manera mads sencilla.

CAD® 1; Raiz cuadrada en el deneminader

. . o . a
Racionalizacion de expresiones de la forma —

Ve

Para racionalizar expresiones de esta forma, se debe amplificar por el Pactor /c.

a_@a Je_ane _ae_ae
Ve Ve Ve Neee N2 o«
Ejemplo 1: Eemplo 2.
20_20 5 _20-5 _20V5_20¥5 _, = 5_5 V2_5WI_5V2_ 5\
V5 V5 V5 V5-v5 52 5 2 V2 V2 V242 V22 2
Bemplo 3. Bewmplo 4.
4 _ 4 VB 4B 43 43 2B 2 _ 2 VB_2V8 2:2V2_4V2 V2
23 2V3 V3 2v32 23 6 3 3V8 3V/8 V8 3v8 3-8 24 6
Bemplo 5: Bemplo G:
V3_V3 5 _VIE_VTS WE_ 46 VI_4TZ_4-2E_8VE_, o
V5 V5 V5 V52 5 VZ V2 V2 22 2 2
Bemplo 7 Bemplo D
7V3 73 V5 715 715 715 6Vi8 6V18 V2 6v36 6:6 36 18

3V 3V5 V5 3vsz 3-5 15 5v2 5V2 V2 5V22 52 10 5
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Para racionalizar expresiones de esta forma, se debe amplificar por el factor +/c y en el numerador se
debe realizar una multiplicacion término a término.

Vatvb _aivb Vo _Ve-(Vatvb) ac+be

Ve Ve o e Neeve ¢

EJERCICIOS

10 _ V3+V11 V7—V5+1 _
V7% Do VTw T

5v2 4+V2 2v/3+V5-3V6 _
VE T OF T RN A

1575 _ BTZ BT
OoE = =7 = Ve




CADO 2; Adicién o sustraccien de raices cuadradas en el deneminader

. . .. . a
Racionalizacion de expresiones de la forma
Vb £+c

Para racionalizar expresiones de esta forma, se debe amplificar por el factor Vb F v/c, en el numerador se debe
realizar una multiplicacion término a término y en el denominador resolver una suma por diferencia.

a a Vb—+c _ a- (\/_ \/—) a\/E—a\/E
Vb+e b+ve Vb—c (b) - (Vo)  b-c¢

a a Vb+ve a (\/_+\/_) a\/5+a\/z
Vb—ve b-+e VB+Ve (VB - (Vo) b-¢

Blemplo 1:

10 10 V5-V3_ 10(y5-+v3) _10(y5-+3) _ 10(\/_ V3)
Bov i B i 5 - (3) — =5(V5-v3) =5V5-5V3

Bemplo 2.
5v2 5v2 V5442 5\/_(\F+\/_) _5V10+5v4 _5V10+10
VE—VZ V5-+Z V5+VZ (5) - (vV2)° =20 s
Bemplo 3:
3V3 3V3  4V2-+5 3v3(4V2-— \/_) _12/6-3V15 12V6-3vVi5 _4/6-V15
WZ V5 V245 25 (4v2)" - (v5)° 32-5 27 9
Ejemplo 4
V2 V2 J10+8 +V2(V10+8) V20+8V2 2V5+8v2 —V5-4/2
VI0—8 Vi0—8 V10+8 (m)z_(g)z_ 10-64  —54 27
Blemplo 5:
5V7 57  3V6—8v3 5\/—(3\/— 8\/_) _ 15V42-40v21 _ —15V42 + 40v21
3V6 + 8v3 3v6+8Y3 3V6—8v3 (3v6)” — (8v3)’ 54-192 138

va++b

Racionalizacion de expresiones de la forma
Vex+Vd

Para racionalizar expresiones de esta forma, se debe amplificar por el factor V¢ FVd, en el numerador se debe
realizar una multiplicacion término a término y en el denominador resolver una suma por diferencia.

Vvatvb Vatvb JVe-Vd _ (Vatvb)(Ve- \/_) Vac —Vad + Vbc + Vbd
Ve+vd Ve+vd Jo—vd (o)’ - (Va)’ c—d

Vatvb atvb Je+d (\/_+\/_)(\/—+\/_) Vac +Vad +bc +Vbd
Ve—vd Ve—vd Ve+vd (Vo) = (Va)* c—d




Bewmplo 1:
V3+V5 _V3++5 V6-V2 (V3++5)(Ve-— \/_) V18— V6 +v30- V10 _3v2-+6+V30- V10

V6+vZ V6+V2 V6—V2 6)" - (V2)* 6—2 4
Bemplo 2
5V2+5 5vV2+5 V10++5 (5\/’+5)(\/_+\/_) 5v20 + 5V10 + 5vV10 + 5v5
= 3V5 + 2v10
VIO-V5 VI0-V5 vIO+v5  (v10) - (VB) =2
Bemplo 3.

2V2+3v3 _2V2+3V3 3V2-5V3  (2v2+3V3)(3V2-5v3) 12-v6-45 33+6
3V2+5V3 3V2+5V3 3V2-5V3  (3v2)' - (5v3) = 9°2-25'3 57

Bemplo 4
3VE+5vZ 3W5+5VZ 3V5+5V2  (3VE+5v2)’ _45+30vI0+50 _95430VT0 _ o
3VE-5V2 3V5-5V2 3VB+5V2 (3y5) —(svZ)) 4550 -5

Blemplo 5:

2V6-7v3 _2v6-7v3 26 -7V3 _ (2\/_ 7V3)" _24-28VI8+147 171-84V2 -57+28V2
2V6+7V3 26+ 7V3 2V6—7V3 (2v6)” - (7V3)* 24—-147 —  -123 41

EJERCICIOS

7 _ 3W7 .\ 8V2+4V3
NN ©) Vsvevs = D SaavE
b) 3v5 ) V2HV7 9 5vV2-6V5
V7-V3 V6+v3 5V2+6v5
w2 o 2V2+9 9V3-4
) Fra - Vi~ S
V6 o W7+2V5 -2v3
d N ) 5VZ+3V6 D 4/5-2v6
Para cemplementar: Escanea les siguientes codiges QR desde Y T h
tu dispesitive mévil e haz click en les links respectives. Ull u e

Racionalizacién I. Caso 1: Raiz cuadrada en el denominador
https://www.youtube.com/watch?v=ePEP2WCikEw

Racionalizacién Il. Caso 2. Adicion o Sustraccidn de raices cuadradas inexactas
en el denominador.
https://www.youtube.com/watch?v=0yx9CqlV98s



https://www.youtube.com/watch?v=ePEP2WCikEw
https://www.youtube.com/watch?v=Oyx9CqIV98s

